
  

ΠΟΛΙΚΕΣ ΣΥΝΤΕΤΑΓΜΕΝΕΣ
Α( x , y) Α(r ,φ)

x=r cos(φ), y=r sin (φ)

ΜΟΝΑΔΙΑΙΑ ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ
( x̂ , ŷ) ( r̂ , φ̂)

r̂=cos (φ) x̂+sin (φ) ŷ

φ̂=−sin (φ) x̂+cos(φ) ŷ
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B

dx

dyd l

d l=dx x̂+dy ŷ

ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑ ΚΥΚΛΟΥ

Καρτεσιανές σ.
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Πολικές σ.
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ΕΜΒΑΔΟΝ ΚΥΚΛΟΥ

Καρτεσιανές σ.

1 /4 εμβ=∫
0

R

dx ∫
0

√R2−x2

dy=∫
0

R

dx√R 2−x2=R∫
0

R

dx √1− x
2

R2

R2∫
0

π /2

cosφ cosφdφ=R2 1
2
π
2
=π

4
R2

Πολικές σ.
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ΣΦΑΙΡΙΚΕΣ ΣΥΝΤΕΤΑΓΜΕΝΕΣ
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Α( x , y , z) Α(r ,θ ,φ)
z=rcos (θ) , x=r sin (θ)cos(φ) , y=r sin (θ)sin (φ)
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ΜΟΝΑΔΙΑΙΑ ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ
( x̂ , ŷ , ẑ ) ( r̂ , θ̂ , φ̂)

r̂

θ̂

φ̂

r̂=sin (θ)cos (φ) x̂+sin (θ)sin (φ) ŷ+cos (θ) ẑ

θ̂=cos (θ)cos(φ) x̂+cos (θ)sin (φ) ŷ−sin (θ) ẑ

φ̂=−sin (φ) x̂+cos(φ) ŷ

d l=dx x̂+dy ŷ+dz ẑ d l=dr r̂+ rdθ θ̂+r sin (θ)dφ φ̂

ΕΠΙΦΑΝΕΙΑ ΣΦΑΙΡΑΣ
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ΟΓΚΟΣ ΣΦΑΙΡΑΣ
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d l=dx x̂+dy ŷ
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