BIBAION X
‘Opiopot

1. Zoppetpa peyélyn Aéyovrar Ta perpodueva dia Tl adtol pétpov, &-
abppetpo 82 dxciva did Ta omola &v Gmdpyst xowéy pérpov.

2. Edfetor duvaper odpperpol elvar §rav o tetpdymve adtdv petpbivral
dt&k 0B adrob ywplov, dobuperpol 82 (Juvdper), Srav Sia T& TeTpdywva adTdv
dtv Smdpyy xwplov bg xowdv pérpov.

3. Tobrwv tebévrev dmodsixvierar, 8tu mpdg v mpotebeionv edfciav
Omapyovoty e00etar Emewpor xata To6 wATOog xai obuperpor xat doduperpor
al pdv paxer pévoy, al 8¢ xai duvdper. "Ag xedfrar Aomdy % piv mwpotebeion
edlcto fn, xal al wpds TadTnv odupetpor elte et xal Suvapet stte Suvd-
ueL wovov pyral, af 8¢ dobppetpol mpds TadTYy dg xahdvral &hoyot.

4. Kal 76 pév vetpdywvov tis mpotelelong edbelug d¢ xorfrat fnrév,
xal T6 obupeTpr TPog TobTo oyNpaTa fNTd, Ta 3¢ dodppetpr wpdg Tolro dg
xohdvrar &hoyw, al Ot mAcvpal abT@v, éav wév Td oyfuata slvat TeTpdywva
&hoyor, éav 8¢ Umdpywaty &Mha eVBiypappe al mhcupal Tév looduvdpwy Tpdg
Tabre TETPAYDVWY.

1

AoBévtmv dbo dvicov peyeddv, dav ard Tob peyalvtépov dpuipedf] pe-
yahvtepov Tol fjpiceog xai dnd tol Oroloimov peyardrepov Tob fpuiceog
xai toUto yivnran mavrote, 8d OmoAeipdff péyedoc 1, 16 6rofov Ba elvar wi-
Kkpdtepov 100 d08Evrog pixpotépov peyéfouc.

"Eotw 800 ueyéby &vica va AB, I' 1@y omolwv peyarirepov 76 AB* Aé-
v, &1L, édv dmd oD AB douipedy] peyoarbrepov 1ol fHuiseog xol dnd Tol dwo-
hoimov peyahdrepov 1ol Muiceos xal Tobto Yivrar mavrote, Od dmorerpP né-
ve0ds Tt, 76 6motov Oa elvar pixpdrepov Tol peyéboug T

Aot o T' monhamhaoraldpevoy Ba yivy xamore peyardrepov Tol AB.
“Ag moMamixorxadf, xat fotw o AE 108 piv I' modlamhdorov, Tob 3¢ AB
ueyarbTepov xai &¢ Srnpelff ©6 AE eig ta tow wpdg 76 M peyébn va AZ, ZH,
HE, xai d¢ doaiped]] &md ptv 100 AB peyardrepov tob Huloeog 10 BO, &md
3¢ 7ol AO® peyardrepov tol Nulosog 10 OK xail tolto dg ylvyraw mwdvrore pé-
xpts 6tov ai Swxipéoers Tob AB yivaowy toominleis mpds Tag Suanpéoss Tol AE.

"Eotwoav Aotwdv al Statpéoeis AK, KO, OB loonhnleic mpds vag Srapé-
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oewg AZ, ZH, HE' xai énedn 160 AEYAB, xol agypélyn dmd pév 1ol AE S~
yoTepoy Tob fpiocog & EH, dnd 3¢ vol AB peyaidrepov Tob fuiosoc 16 BO,
75 Umbrotmov &pa vd& HA Oa elvoe pey ahbrepov Tolb dmorolnmov BA. Kol énerdy
o HAYOA xai donpély drd utv toh HA fAuov 6 HZ, dnd 8¢ 1ol QA peyo-
AdTepov Tob fulosog vo OK, &po o dmblrotwoy AZ elvo- peyahdrepoy Tob Hro-
Aofmouv AK. Elvor 82 AZ=I"."Apx xai v6 T" ) AK. Muxpébrepov &po 76 AK 7ol
. *Amnopéver &pa dmd ol peyéboug AB 76 peyelog AK, ©6 dmotov elvar pixpd-
tepov Tob S0Bévroc pwinpotépou peyélouvg I' bmep Eder Betfat. Kb’ Spotov Tpd-
mov yivetar N &nédebie, Brav T dparpodpevo elvan Hulom.

2

"Edv 800001 d0o &vica peytn xai dvBupaipeital navrote 10 pKpoOTE-
pov @nd tob peyoAvtépov, 10 Ekdotote & LmOAOtTOY oLOEROTE KOTApETPT)
16 npd £avrol, 1a peyédn Oa elvor dodpperpa. )

Arbr, dg elvar a peyéln AB ( TA xat d¢ dvBupapWrar wavrore b pixpd-
Tepov dmd Tod peyahvtépon xal td Exdorore Hmbhotmov oddémote Vi xaTAME-
TpH) T Tpd Eavtol Myw, &Tu Tk peyédn AB, T'A elvan dodpperpo.

Avbri, Edv elvon abppetpa Ba petphon adra péyebéc 1. "Ag & petphoy
#at el Suvatdy, Eotw 10 E- xal w6 piv AB dool xarapetphoet v ZA &c &oioy
dnohorwov 10 I'Z { AB, 16 8¢ T'Z doob xataperphoer & BH &¢ donop dmd-
aoumov 70 AH ( T'Z, xal dg¢ yiverar Tabto wavrote, péypts dtov Hmoreipbi) wé-
veBéc i, 74 dmolov va clvan puxpdrepov 1ol E. "Ag yivy, xal otw 16 Gmbhot-
wov AH { E. ’Eneidy doimdv 10 E'yerpel w0 AB, dd& 76 AB pertpet 76 AZ,
ol v E dpx 0& perphoy 1 ZA. Merpet 88 xai 8hov 0 T'A" dpx 04 perphoy
xal 70 Ywérotmav w0 I'Z. "ANha 76 T'Z petpet 76 BH- xal w6 E &pa petpet 1
BH. Metpei 32 xal 8hov 16 AB* &pa 0c petphon xal 16 dmbrotmov 10 AH, 76
ueyaAbTepov T6 pixpbrepov: Emep ddlvatov. Adv Oo petphion &pa T weyily,
AB, TA uéyebbc v dpa vo peyéln AB, I'A elvar dodppuetpa.

"Eav &po 30t 300 &vioa peyéby, xat 7o €.

3

AoBévtev Vo cuppétpov peyeddv va ebpedi] T péyiorov abTdv Ko1voY
pETpov.

"Eotw ta 8oBévra 300 obpperpa peyély va AB, TA, xai AB ( TA: npé-
met va ebpelfy 76 péyioTov xotvdy pétpov viv AB, TA.
Awdr, 1o péyeboc AB %) petpel w6 T'A 7 8yi. "Eav pév dowmdy 70 petpd),
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peTpel 3¢ xal Tov Eaxutéy Tov, &pa 76 AB elvor novdv pétpov Tiv AB, T'A* xat
elvar pavepdv, &tu elvane xat péyrotov. Awbrt w6 AB 3tv petpeitae Omd peyahu-
Tépov 10D AB peyéfouc.

AN g py) petpf 6 AB 16 T'A. Kot gdv dvBupatpfirat mdvrore 7o -
XPOTEPOY 47O TOU peyohuTEPOL, UTOAOLTOY Tt B petpoy ndmote 1O Tpd Eau-
700, Ot6Tt Ta peyéln AB, T'A 3tv elvar dobupetpa: xai 0 pév AB doob pe-
tpnoer 6 EA dg dghon vmbrowmov EI' ( AB, 16 3¢ EI' dopol petphicer 16 ZB
dc apnoy dmérorwov td AZ ( ET, 16 8¢ AZ d¢ perpl 70 T'E.

"Emeidf) Aowwdy 70 AZ petpel 6 I'E, dada 16 T'E petpet 76 ZB, &pa xal
70 AZ petpet v0 ZB. Metpet 8¢ xal tdv fxvtéy Tou' &po T AZ 6& petpfioyn
xal Sdov 16 AB. AN 70 AB perpet 16 AE- &pa xal t0 AZ perpel 16 EA.
Merpet 8¢ xal 70 I'E &pa pevpet xal 8hov 70 I'A w6 AZ &pa elvar wowvdy pé-
wpov tév AB, TA. Aéyw tapa, 61t elvar xai péytotov. Awott, ¢av 3tv elvar,
O Omapyy péyebéc Tv peyarbrepov Tob AZ, 16 émolov B petp} e AB, T'A.
“Eorew 16 H. *Enetdy) howwdv 70 H petpet 16 AB, dhha 10 AB, petpet 16 EA,
ot v6 H &pa perpet 16 EA. Merpel 32 xal 8hov 76 I'A* dpx 16 H 6o petpi
xat Tyv Srapopav I'E. *Aha ©0 I'E petpet 16 ZB* &pa xal v& H perpet 1o ZB.
Merpet 32 xat 8hov 10 AB xai Ok petpioyn xat vy Sixpopaky AZ, T ueyarlte-
pov Ba petphion 76 pixpdrepov: dmep addvatov. Adv Oa petpioy &pa péyebbc Tt
peyarvtepoy 1ol AZ va AB, TA* ©6 AZ &pa clvar ©d péyrorov xotvdv pétpov
v AB, T'A.

AcbBévrav &pa 800 cuppérpwv peyelav Tév AB, T'A ebpéln 1o péyistov
wowdv uérpov' 8mep Eder deifour.

Mépropa

"Ex tobtou elvat pavepdy, &ti, gav péyeloc petpi) 800 peyéby 8o uetpl
xal T6 péytotov adTdy xowdy uétpov.

4

AoBévtov Tp1@v coppétpov peyebdv va eopedi} 10 péyiotov avtdv xot-
vOv puétpov.

*Eorw 1o So8évra tpia odppetpa peyedn ta A, B, I' wpénet tév A: B, T
vo. ebpeBf) 6 péytorov xowov pétpov.

Ardte, &g Aneby dbo 1év A, B 16 p. x. p. xat Eotw 16 A' 16 A §) perpet
70 I' % 3&v 16 pevpet. Ilpditov &g o petpl. “Emetdy) hotmwdy 76 A perpet 70 I
petpet 8t xal e A, B, 16 A &pa petpet va A, B, I' 75 A &pa elvar xotvdv pé-
wpov tav A, B, I'. Kal elvat pavepdv 81t elvor xat péytorov: diétt peyohdre-
o0ov 10U peyébovg A v petpst T A, B.

“Ag py petpl) todpa 0 A b I'. Adye mpditov, 81 v Iy A elvor odppe-
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tpa. Awome, Emedy) ta A, B, I' elvan odpperpa, 0x perpfon adrk péyebic =,
gxelvo dnhady, vo omotov O perpioyn xat ta A, B dHote Ok perphoyn xai 7o
. %. . TV A, B 70 A (Becdp. 3 mop.). Metpet 3¢ xat 76 I, Hore o slpnuévoy
wéyeBog Oa perpioy & I', A* &pa 7 T, A elvan odppetpa. “Ag Angbj lotmov
o @ . . 2076V i Eote 10 E (Bedp. 3). *Ened) hotmdv 16 E pertpet w0 A,
aM& 70 A petpst ta A, B, xai 10 E &pa 0& petpon 1a A, B. Metpet 88 xai 16
I'. T E &pa petpet 1 A, B, I'" 70 E &pa elvar xowdv pérpov tév A, B, I,
Aéyw, bt elvar xal péytorov. Awbr, dav elvar uvartdv Eotw Gt perpel <a
A, B, I péyeboc v Z ) E. Kai énedi) 16 Z pertpel v& A, B, T, &pa 82 petpi
xal 7a A, B xai 70 p. x. g. 1év A, B (Bedp. 3 ®bp.). TS 8¢ p. x. p. vév A, B
slvae 70 A* ©0 Z &pa petpet v0 A. Metpet 88 xal 16 I 70 Z &po ;u:‘rpel’ w I, A
&pa O petpl) 70 Z xal 16 p. x. . té@v I', A. Elva 82 tobro 0 E- 16 Z &px 0a
perp'qtm 76 E, 10 peyadbrepov 16 pixpbrepov: omep &dbvarov. Adv Bx pe-
rphoy dpx & A, B, T' péyeBbe m peyarirepov Tob peyéBoug B 18 E oo
elvoe 10 p. x. p. 7@v A, B, T', &av 3¢v petpf) 70 A 1o T, &av 3¢ perpd, slvar
aotd 76 A.

AoBbvrwv &pa TpLiv ouppérpwv peyeBdv edpébn 1o p. x. p. [Smep 3=t
detfat].

Iépropa

"Ex rodtov elvar pavepdy, i, Eav péyebog p.e'rpn Tpia peyély, B petof
%ol TO W. % @ adTdv.

Ka®’ Spotov tpémov Bk Anedf xal 76 p. x. w. ént weprocotépwy peys0év,
xoil 70 wopropa Bk toydy. "Onep Eder deto.

5

Ta oduperpo peyédn Exovot npdg dAAnia Adyov, Ov Exer ap1Ouog mpog
ap1Oudv.

*Eore odupetpa peyédy ta A, B Myo, 6t 16 A mpog 16 B Aéyov. Eye
Sv dptBuds mpde dptBuby. ;

Ao, émend o peyébn A, B elvar aup.p.s‘tpot B perpl adra péyebiz <
*Ac o petp]) xal fotw 10 I' xal Soag popag 16 I' perpet 76 A vboot p.ou&.g
Eatwoay elg Tov A, Soug 3¢ popac 1o I' perpetl 16 B téoar povades Earmary gig
wov E.

"Eneidy) Aowuwdv 70 ' perpel 76 A xarta tag el 7ov A povadaug, pevper 3¢
xai ) povas Tov A xata 1&g elg adrdy wovddag, lodwig &po ) povag peTpet Tov
GoBudv A xat 1o péyeBoc ' 70 A elvan &pa ¢ 16 I' mpdg 18 A, ofrwe ¥ mo-
vag Tpog Tov A (VIL. ép. 21)" Gvdmawy &pa, &g 16 A mpdg 78 T, obrewc 6 A
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wpog TNy povada (VIL 7. wép.). Ilanw, émedy 76 T petpet 10 B xata tag el
tov E povadug, perpel 3¢ xal ) povag tév E xatd td¢ el adrdy povddag, iod-
wig &pa h povag petpel Tov E xal 6 I' 76 B: elvan &pa é¢ 10 T mpdg 7o B,
obrwg 7 povag wpog tov E (VIL bpte. 21). "Edelybn 3¢ xai dg w6 A mpog =0
I, oltwg 6 A mpde Ty povdda: 3¢ toov &pa elvat dg 10 A mpdg o B, olitwg 6
aptBdg A mpdg tov dpBudv E.

Ta odpperpa dpo peyéln ta A, B Exovor Abyov mpdg &AAmx, &v & &pif-
nog A wpoe Tov apBpdv E- Smep Eder deilat.

6

"Eav 800 peyédn Exwot npog diinia Adyov, Sv Exel dpiudc mpdg api8-
uov, ¢ peyédn sivar ocdppstpa.

Avémi, d¢ Exwaot v peyétn A, B Abyov, v Exer & dpbude A Tpds TOV &-
pifpov E- réyom, &1t ta peyéln A, B elvar odpperpa. -

Ao, Soag povadag Exet 6 A eic Téon loa pépy dg Siaepedy) 10 A xal dotw
npds &v vobtwy toov 18 I 8oug 8¢ povdduc Eyer 6 E &x téowy peyebdv towy
npde 16 I d¢ olyxerron 16 uéyelog Z.

’Emedy) rowmdy, Soug movddug Exet 6 A tbou peyén I' Exe 10 A, 6,1
&pa uépog elvae 7 povag 7ol A, 70 adtd pépog elvar xat o I' ol A* elvar oo
a¢ 76 I' mpdg 76 A, oltwg ) povag mpdg wov A (VII. 6p. 21). Merpet 32 4 po-
vag Tov dptBuov A perpet &pa xal 6 I' 16 A. Kai énedy) elvon d¢g 16 T mpoc
76 A, oltwg N povag mpds todv &ptBudy A, dvdmady &pa Gg TO A wpde to T,
olitwg 6 &ptBude A mpde v povdda (VIL. 7. nbp.). Ildav, énedy) Soug povd-
Soeg Exer 6 E, téoo peyéln I' e w0 Z, elvan &pa d¢ 70 T mpde 10 Z, oltws )
wovag wpog v gptBudy E (VII. ép. 21). *E3elyBy 3t xat d¢ & A mpoc 76 T,
obrwe 6 A mpds THv povada’ 8¢ Toou dpa elvar d¢ 70 A mpde 16 Z, olitwg 6 A
wpog tov B (V. 22). *AW& dg 6 A mpde 1ov E olirwe elvar w0 A mpog 0 B-
xai ¢ &pa 0 A 7pds 70 B, olrwg xal mpdg w0 Z. To A ¥pu mwpdc Exacrov Tév
B, Z &yet tév abtdv Aéyov' dpo 10 B elvar Toov mpdg ©8 Z (V.9). Merpet 82 1o
I' 76 Z- pevpet &pa xai 76 B. *ANN 8pog petpel xal 70 A 76 T dpox pevppt
& A, B, Sdppetpov &pa elvar 16 A wpdg 7o B.

*Bav &pa Yo peyeln mpde &AAnia, kol 1d ££%c.

Méprope

Ex todrou elvar gavepdy, 8ti dav Omapywat dbo &pbuot, dg of A, E,
xal e0fetor, g f) A, elvae Suvardy v xdpwypev, dote va elvar G¢ 6 dptuoe A
wpds tév &plpdv E, obrwg ) edfeia wpde v edbelav.
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"Eav 3¢ xal tév edbetdv A, Z el péoy &vddoyos, dg 5 B, 6& elvar
A Z = A%: B? 3. &g %) mpdm dvddoyos mpde thv Tpltyy, olterg Td dwd
THE TPWTNG AVLYpoPOPEVOV TETpRYWVOV TTpdG TO dmd T¥¢ Seurépag Suotov xal
opotwg avaypagbuevov, ( VI. 20. mop. 2. V. bp. 9). "Ad0a A:Z = A : E.
YEywev &pa xat A : E = A2 : B2 §nep £3et deibac.

Ta aovpperpa peyédn dév Exovor Adyov rpdg dAinAa, Sv Exer aprOudg
npods dprBudv.

"Eotw &obppetpa peyédn va A, B' Myow, 81t 76 A wpde 0 B 3&v ¥xa
Abyov, dv Eyer dpBpde mpdg dptBudy.

Awdre, gav 0 A Eyy Abyov mpde 16 B, v ptBuds mpde dpBudv, v A 6
elvae sdpuetpov mpde 16 B, (Becp. 6). Al d&v elvon. Adv Eyeu &po 16 A
7tpd¢ 6 B Adyov, dv Eyet dptBpdc mpde dptBpdv.

Ta aodupetpa &pa ueyély dtv Exovst Adyov mpds &AAMAx, xat Ta €€%c :

8

Edav 00 peyédn ddv Exwot Adyov, npoc dAAnAa dv épiBudg npdg éprd-
uov, & peyédn elvar dodppetpa.

Ardri, 300 peyén e A, B &c pi) Exwot Adyov, 8v &ptBude mpde dptOp.dy:
Myo, &t e peyén A, B elvar dodppetpa.

Atbre, Eav elvar odppertpa, 10 A mpds 70 B 0 &yp Abyov, &v &pbpde
pds aptBudv. (Becdp. D). *AXAk 8dv Eyer. Elvon &po ta peyéln A, B aodppe-
TpaL.

"Eav dpa 800 peyély; 8tv Eywot 1oyov mpdg &AAMAa, xat Ta €8T,

9

Td and tdv pnxel cvppétpov ebBadv tetphyova Exovor Adyov mpdg
dAAnda, 6v Exer tetplyovog apiBuds npdg tetphywvov &piBpdv: xai ta te-
Tpayove ¢ Exovra mpdg dAinia Adyov, Ov tetplywvog GpOpdg mpdg te-
tTpaynvov apBpdv, 8¢ Exwot xai tag mAevpig pfixel cuppétpovg. Ta 02 Te-
Tpaynve 4nd tdv pikel Govppsétpav sbbeadv dev Exovot mpdg GAAnAn A6-
Yov, &v Exer tetpaywvog apiBpudg npodg tetphymvov &pBudv. xail té TETPA-
Yova ¢ pun Eovia npdc dAinia Adyov, Bv teTphywvog ap1Buds tpdg teTph-
Yovov &pidpdyv, ovd¢ Tag TAcsupics Ba Exwotl HiKel CUPPETPOLG.
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Atori, Estwoay ol edfctor A, B uiuer odpperpor Myw, 81t 16 teTpdyw-
vov Tig A mpodg 1O teTpaywvov THe B Exet Adyov, &v Tetpdywvog dptbrds wpde
TeTpaywvoy dptluby.

Avdre, Enedh 7 A elvon pjxet abpperpos mpds Thv B, ff A dpa mpde Thy
B &z Abyoy, &v dppoc mpog dpbpdv (Bedp. B). “Ag Exy Tév Adyov A 1 B =
I' : A ’Emedh dowmdv efvar A : B =1": A, &d& (A : B)2 = A2 : B2 31 14
buota oyNpata Exouct Adyov ooy mede Tov Adyov TEY TETpAYMVLV THY GUo-
Aoy masvpdv (VIL 20, wép.) xat (I : A)2 =1'2 : A2 Sué1i petakb dvo tetpa-
vavev gplpdy mapepBdirerat el uéoog avahoyos dpibuds, xal 6 TeTpiywvog
Tpdg TOV TeTpdymvoy Exel Adyov glg TO Tetpaywvoy, éxelvou tov dmoloy Exel 7
mAevpa mpoe Ty mhevpay (VI 11) elvan dpax A% 1 B2 =T'2 : A%,

TANa Thpa Eatw A% B2 =T : A% Ayo, &7 ) A mpdg wnv B elvor et
GORLIETPOC.

Avbri, Emedyy elvar A2 0 B2 =12 : A% @k A2 : B2 = (A : B)2, xai
I'2: A% = (T : A)? elvan &par A : B ég 6 aptBpdg I’ mpog tov dpifudy A. Elver
&pa 7 A paxer obppetpog Tpds THv B.

"ARk tdoa Eorw pnxel aodppetpos ) A mede v B Aéyw, 6T A : B?
dtv Eyovot Abyov, bv Exel vtetpdywvos dptBude mpds Terpdywvoy dptBuby.

Atdri, Eav A2 : B? = Abvyog, Ov Eyer teTpdywvos dpilpde mpde teTpdyw-
vov aptBudy, f A 0k lvan pfixet odppetpog mpds iy Be adha ddv elvae 3v Exer
&pa 70 A2 : B2 Adyov, &y Eyst terpaywvog dptBuds mwpde TeTpdywvoy dptBudy.

Idnv, &e ph Exp ©6 A2 @ B2 Adyov, dv Eyet tetpaymvog dptbude mpoe Te-
Tprywvoy dptBpby: Ayw, 8T f A elvar wpde Ty B pixer odppetpos.
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Avbre, Eav A A elvar phixer edpperpos mpods Thv B, 76 A2 : B2 0a Exy A6
yov lgov mpdg Tov Adyov Tetpaydvou dptBuol mpoc TeTpdywvov dptBudv: dAa
3tv Exer 8tv elvan dpa §) A piuer odpperpog wpde iy B.

Ta &po dmd Tév phxet ovppérpuyv, xal T& €.

Mépropa

Kal elvar gavepdv &x t@y drodetybévrov &t al puhxet odpperpor edbeion
elvat wdvtwg xal Suvapet obuuetpor, ol 8 Suvdper obuuertpot 8tv elvar mwdv-
Tw¢ ol whxel [Eutdg Eav T TeTpdywva TGV pixel cuppttpwv edfeidv Exovet
Adyov, 8v TeTpdywvog &ptBude mpds TeTpdywvoy &ptBudy, Ta 8 Adyov Eyovta
&v dpluds mpds dpBudv, elvar chuperpa. “Qore af wixer odupetpor £dfeinn
glva od pbvov piuet sbupetpot, dARa xal duvapet.

IMadey, émedyy &3lyOn 8t elvoe phxer oduperpa Soa TeTpdynva Exoust
Aéyov TeTpaydvou &ptBpol mpde retpdywvoy dptbudy xal &tu elvor sbppetpa
T& TeTpdywve T& Exovra Adyov &ptBuol mpde dpludy, Soa Kpx TETpEYwWVH StV
Exouot Abyov teTpaydvou &ptbuol mede TeTpdywvoy dotBuby, AN &mAdig Ab-
yov aptBuol mpog dptlpdy, To pdv teTpaywva elvar Suvdper odppertpa, odyl
Buwg xal phxer Gote T pév uhxet odppetpa slvar mdvtwe xol Suvdper adu-
peToo, T& 3¢ Suvduet odyl whvTwg xal e, Extds Edv Exwaot Abyov TETPRYE-
vou aptBuol mpde TeTpaywvoy dptBudv.

Adyor Thpa, 8t ol al phxer dodppetpor dtv elvan wavTog xal Suvder,
3161t ol Suvdper obppetpor elvar Suvatdy va pl) Exwot Adyov TeTpaydvon &pif-
pol Tpds teTpdywvoy &ptbupdy, xal Stk Tolro Suvdpet obowr sduperpor slvar
phxer dobppetpot. "Qaote al wixer &odpperpor dtv elval mavtog xal duvduer
Godppetpol, 4k elvar Suvatdy phxet obowr doduuetpor, duvdper va elvat J)
aGVRUETPOL T} OOQUETPOL.

Al 32 Suvaper dodppetpor elvar mavTwg xal wixer dodpperpor dibTL av
glvae et obpperpot 0% elvaw xal Suvdper Enfpbroav 82 xal Suvdper dody-
petpor &mep &tomov al Suvduer &px &adupetpor elvan xal wixet dobppetpot].

Afppa

Elg 7& Pifrla tév dptBunminév dmedeiyby, 1t ol Buotot ninedot fptbuol
Exovat Tpde dAATAoVE Abyoy, dv Tetpdywvos dpiBude meds TeTpdywvoy pBdy,
wal 871 2av dbo dpiBuol Eywat mpdc dAANAoug Abyov, 8v Tetpdywvoc dptBuog
Tpds Tetpaywvov dptBudy, elvan Spotor Emimedor. Kal elvar qavepdy éx tobrav,
8t of W) Bporor émimedor dptbuol, Svh. ol ph Eyovreg Tdg mhevpae adrdv ave-
Abyous, 3tv #youat Abyov Ov Tetpdywvos &plude Tedg TETpdywvov dpBudv.
Acdri, Eav Exwot O elvar Spotor Snep dvniPatver el Ty Hmbbeswv. Ot p3) épotot
&pa Emimedol dotBuol dtv Eyouvot Adyov mpde dMAAhoug, Bv Exel TeTpdywvos &-
ptfude mpde TeTpdywvov aptBudy.
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IlIpog tnv npotedeloav edBeiav va ebpeddol dvo ebBelon Godpperpor,
1 KEV pNKerL povov, 1) 8¢ xai duvapet.

"Eotw % nporelsion edfein f A* mpémet v& sdpefdar mpdg v A 3o eb-
Octo dobppctpor, % wév uhxer povoy, % 8 xal Suvapet.

Ao, dg Aneldor 8bo dpbuol, oi B, I' i) Exovreg Adyov mpdg dAAfAovC,
av Exel TeTpaywvos apluds mpde TeTpdywvov dptbudy, dnh. uh Spotot entnedot
xot &6 yivy B 1 I' = A2 : A2 8iér rolito 1o Epudlopev: (Oedp. 6, whp.) obppe-
Tpov dpa elvot 76 A2 mpdg 76 A% Kai érneidy) 6 B npdg tov I' 8tv Eyer Abyov,
&v Eyer Tetpaywvos Gpidpds mpde reTphywvoy &ptbuby, 00t &pa A2 mpdg A2
Exyst Abyov, v Exet tetpdywvos dptipnde Ttpds TeTpaywvov dptbuby: dodupetpos
&pa pwaxet elvew ) A mpde tv A (Becdp. 9). "Ag Anebf vév A, A % péom dvddro-
vos N Er elvan &pa A 0 A = A% E2 (V. 6p. 9). ‘H 3¢ A elvan pane dadppe-
Tpog Tpde v A" dobppetpov dpa elvar xal 0 A2 mpdg 16 EZ dodpperpos
&pa elvor xal 9 A mpdc Thv E duvaper.

Ilpdg v mporebeioav &pa edBciav THv A edpélncav ddo edbeton dodppe-
wpot ot A, E, phxer pdv povoy | A, parer 8¢ xoi Suvdper 7 E- Swep Eder
Sectbat. _

11

*Edv 1écoapo peyédn elvor v dvaroyig, 10 8¢ mpditov slvar npdg 10
devtepov obupetpov, kal 10 tpitov mpdg 10 tétaprov Ba elvar cdpperpov:
xai 8v 10 wphrov npdg 10 devtepov elvar dodpperpov, xal 1o tpitov, Tpdg To
tétaprtov Ba elvar GoOppetpov.

"Eorwoay téooape peyély &v dvaroyia v& A, B, T', A, &g 76 A wpde 7o
B, oltwg 16 T mpoc 70 A, 16 A 8¢ mpds t6 B Eorew odpperpov: Mya, 87t xal
o I' Oa elvon mwpdg 76 A ebppertpov.

Arbr, Eredy w0 A elvar obppetpov mpdg 1o B, 70 A &pa Exer Abyov mpde
76 B, 6v &xer dptOpdc mpos dptludy, (Bcdp. 5). Kai clvar A : B =T : A* xai 10
" &po mpdc T0 A Eyer Ayov, dv Exst &pBude mpde &ptbuév: 16 I &po elva oy~
ueTpov Tpog T A.

AN tdhpa Eote 10 A dobppetpov wpds 10 B Aéyw, 81 xal 16 TN 04
elvar mpde ©d A doduppetpov. Atdr, énetdl) v A elvar dadppetpov mpdg 10 B,
o A &po mpde T B 3tv Eyer Adyov, v Eyst dpBude wpde dptbpdv. Kol elvar
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A:B=T:A" obre v I' &pux Exer Abyov mpds & A, dv Exer &pbude mpdc &-
ptOudv. To I mpde 0 A &pa elvan dodpperpov.
"Eav &pa téooapa peyély, xal ta £E3c.

12

Ta mpdg 0 adtd péyedog odppetpa elvan xal petadd tov cdppetpa.

Avére Eoto Exaotov Tév A, B olpperpov wpdg 10 I'. Aéyw, 8t xal 1o
A slvar obppetpov mpdg 7o B.

Arbre, Emedh t6 A elvar odpuetpov mpdg 16 T, 16 A dpa mpdg 70 T Eyer
Abyov, bv Exer dpiBpds mpdg &pBpdy (Bsdp. 5). "Ag elvar A : T' = A : E. I4-
v émedy) v I' elvae odppetpov mpdg 16 B, v I &pa wpdg 16 B Exer Adyov,
Sv Exer &pBpdg mpde dptBpdv (Bedbp. 5). "Ag elvar I' : B = Z : H. Kal &vip
£360noav dcodnmore Adyor xal wg 6 A : E xat g 6 Z : H & Anpbdiow apif-
pol, ol émotor va elvar slg Todg adrods Abyous mpds Tobg SobBévrag, ¢ dv ouve-
yet avoroyia, ol O, K, A, (VIIL. 4) Gorevaelvir AtE=0Q :Kxai Z: H =
K: A

"Ereidfdotmdvelvie A: I'=A:E, & A:E=0 K, elvardpa A: ' =0:
K(V. 11). Iény, éredh ':B=Z : H,dMaZ:H=K: Acelvardpax I': B =
K:A Elvat 32 A:T=0:K' 8 foov &pux elvar A:B=0:A, (V. 22). Ts
A &pu mpds 0 B Exer Abyov, &v Exer 6 dpiBpuds © mpde Tdv dpiBpdv A elvan
&pax 70 A odppetpov wpds 16 B.

Ta ebppetpa &pa Tpdg 76 adrd péyebog elvae xal perald rwv ebpperpar
dmep £der deifau.

13

Eqv Omdpyooct 800 peytdn odppetpa, 10 Ev 82 & adtdv elvon fpodg
uéyedo6c 11 dovpperpov, xai 70 &AAo 0a slvar mpdg 16 adtrd dolp-

HETPOV.

“Eoto 800 odppetpa peyély ta A, B, 10 &v &€ alrdv 70 A Eotw mpog
&0 v 70 I' dodpperpov: Myw, 8tt xal w6 &o 10 B elvan mpdg 76 I' dodp-
RETpOV.

A, 2av 10 B elvar odpperpov mpdg 16 Ty &Mk xal 76 A elvoe odppe-
rpov wpds 10 B, xal 10 A &pa elvar cdppetpov wpdg 16 I' (Bedp. 12). "AXN’
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EMln dodppetpov: Smep &dbvartov: 1o B dpa 3tv elvar aldppetpov mpde 7o T
&po elvar dodppeTpov.
"Eav &po Umdpywat d0o peyély abpperpn, xal & eE7c.

Ajppa

"Eav 800dct 300 &visor edbetoan va edpebf] xard motov tetpdywvoy T Te-
Tpaywvoy 176 peyaAvrépag Omepyet TOU TETPAYMOVOL THG ptxpoTépu.

"Eotocav at 300 dobeioar &vicor edleiar al AB, I', tév dnolwv peyohv-
tépa €6t ) AB- mpémer va. edpedf) xata wotov TeTpdywvov dmepéyet 1o TeTpd-
yovov s AB 7ol tetpaydvon Tig I

"Ag ypaofi énl i AB fuucdxiov vd AAB xai &g Evapposti elg adtd A
AA Tov mpog v T, (IV. 1), xai d¢ émlevybfi # AB. Elvaw pavepby, 8 % yo-
vie AAB elvae ép0, (ITI. 31), xal 87t 16 Terpdywvov tiic AB elver peya-
Aotepov Tolh TeTpaydvov i AA A 1¥¢ I xora 1 terpiywvov ti¢ AB
(I. 47).

Ko’ 8potov tpdmov edploxsrar Srav 30Bdot 8bo £00eiar, % edfela Tig
émolag 1o TeTpaymvoy loobrar put +6 &fpotopa T@V Tetpaydvey Tév Sobeiodv
evletdv Gg EERHG.

“Eotwoay ol dofctoar dbo edfeion al AA, AB, xai 611 mwpémer va ebpebi
% eb0sin tic omolag & TeTpdywvoy looltar ue 1o &Bpotcux TEHV TETPAYGVLV
Tév doletodiv. "Ag xataouevactij dp0h yovia pt xabérovg mhevpds Tag AA,
AB xal dg axbfj 7 AB’ elvar avepdy madw, 87 ) AB dbvatar vag ed0siag AA,
AB (3. AB%2=AA? {AB?) 8nep &er detba.

14

"Eqv técoapeg e00siar elvon v dvaroyig xai 10 TeTphywvov 1fig RpdTNG
glvar peyarvrepov 1o teTpaydvov tfig devtépag xatd td reTphywvov edbeiag
RAKEL CURPETPOL TTPOG THY WPATNHY, Kai 10 teTpdywnvov tiig Tpitng elvar pe-
yulvtepov tob teTpaydvon fi¢ tetdpTng xatd 1o 1eTphynvov eblsiag prixet
cvppétpov pog TV tpitnv. Kai Eav 10 rerpdywvov 1fi¢ nphrng elvar peya-
Adtepov 10D TETPAYDOVOL TiiG devTEépPUC Xatd 10 1eTplywvov £0feiag pixet
dovppétpov mpog TNV TPOTNV xai 10 TeTpdywvov Tiig Tpitng elvar peyaiv-
TEpOV TOD TETPAYDVOL TG TETAPTNG KUTh 10 TETpGynvoV £0Beiug pnkel G-
CUHUETPOL TPOG TRV TPITYV.

"Eorwouy técoupss e0fetar dvddoyor ot A, B, I A, frot A : B == T : A wed
E?=A%-B2 Z2=["2—A32 Aéyo, 6t édv f A elvar odpperpog wpds v E ol
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7 I' elvar obupetpos mpdg wiv Z, xal &av % A elvan dodppetpog mpdg v E
xal # T elvat &adpperpog mpde miv Z.

Atbmi, émeidd) elvar A:B=T":A elvar &pa A2:B2=I"2:A2 (VI. 22).
’AXa A2=B?+E2, I'?=A2{7Z2 Ebva. dpx (E2+B2):B2=(A%}Z2): A2
Kei ocuvenéc E2:B2=Z2:A2 (V. 17) elvar dpx E : B=Z : A, (V1. 22)" dvé-
moy &pa elvar B: E=A : Z, (V. 7 wbp.). Elva 8¢ xai A :B=T":A. A¢ toov
oo elvar A : E=T": Z, (V. 22). *E&v downdv #) A elva odppetpoc mpds v E
xol §) I elvar obppetpos mpde Thv Z, nal &v § A elvar dodppetpog mpds whv E
xol ) I elvar dodppetpog mpde oy Z, (6. 11).

"Eav &pa, xal ta 3.

15

Eav 800 peyidn ocoppetpa npootedidol, xai 10 G8poroua 0¢ elvar odu-
petpov wpog Exaatov &5 avtdv: xai dv 1o GBpowopa d00 peyeddv elvar odp-
petpov mpds 10 Ev &€ abrhv, ta dVo peytdn 84 elvar coppetpa.

Atére d¢ mpootelddor t& 300 odppetpx peyébn AB, BI™ Ayw, 8t 70 &-
Opotopd Tov 16 AT elvae abppetpov wpds Exastov Tév AB, BI'.

Aére, merdy va AB, BT elvan obppetpo Ok petph adra péyebds . “Ag
vé petpf), xol ¥otw T A. Exneidl) Aouwdv 16 A pertpet ta AB, BIU, 6& pevpj
wat 16 &0poropo adréiv td AL, Merpet 82 xai va AB, BI'. "Apa ©6 A perpet
7o AB, BI', AT. "Apa & AT elvar cdpperpov mpde Exastov tidv AB, BT,
(8p. 1).

"AMa topx Eotw 0 Al sbuperpov mpde T AB' Myw, 8 xai va AB,
BT elvoe ebpperpa.

Awéte, éredh) ta AT, AB elvan odppetpa 0o perpl adra péystoc . “Ag
v petpfi xal Eotw 16 A. *Emedd) Aowmdv 70 A petpel 1& I'A, AB, 0d perp
&po xok THv Swxpopay adtdv 16 BI'. Metpet 8¢ xal 76 AB' 70 A &pa perpel
vo. AB, BI™ &pa ta AB, BI" elvar obppertpoa. '

Bav &px 800 peyély, »at va £E7q.

16

Edv 800 peyédn &cﬁuu&tba npocteBdot kai 1o GOpolopa 0 slvar &-
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obppetpov npds Exactov adtdv: xai dv 10 GBpoiopa elvor dodppetpov npdg
Ev &€ abrdv xal ta 2E dpyfic neyébn 04 slvar doduperpa.

Awste &g wpoatebdion Sbo dodppetpa peyidn ra AB, BI™ Ayw, &t xal
7o &Bpotopt oy 10 AT wpdg Exactov tév AB, BI' elvar dadpuerpoy.

Aiére €av ta T'A, AB 3&v elvar dobuperpa 00 petpl adrd péyeBic .
*Ag ta perpl), &t Suvatov, xal ot 0 A, *Emeidh Aowndy 10 A perpst va TA,
AB 0 perpfi &px xal thv Sixgpopav adrév v BT, Metpet 8¢ xoi 6 AB* 7d
A &po petpeil vé AB, BI'. Zdpperpa &pa elvaw T AB, BI™ EjgpOnoay Supag
dodpuetpo bmep ddivatov. Adv Ba perpioy dpa 1o T'A, AB péyebéc v dadp.-
uetpa &pa slvat v T'A, AB. Kb’ 8uotov tpbmov amodeuvbetar, 811 xal v&
AT, I'B elva dovpperpa. To AT &pa mpde Exaarov vév AB, BT elvan dabdu-
LETPOV.

>AN Thpa Eotw 16 AT dedpperpov mpds &v tév AB, BI'. "Eotw mpé-
Tepov mwpde T0 AB' Myw, dmt xal ta AB, BT elvar dodpperon. Awéti av Oa
elvo odpperpa 0o petpl) adra péyeBoc m. “Ag Ta pwerpd, xal ot 16 A. E-
nedN hourdy 10 A petpel 1 AB, BT, 0& pevpl) &pa xal 10 &fpotopx adrév
76 AT Metpet 3¢ xal ©6 AB' 16 A &pa perpet va T'A, AB. Elvon &pat adppetpa
e T'A, T'B' &ngbnoay 3¢ xal dodbupeton 8mep &dlvatov. Adv Oa petpf) &pa
wa AB, BI' péyefoc i elvan &po 7a AB, BIT dobpuerpe.

"Eav &pa 300 peyéln, xal ta eE5¢.

Afjppo

"Bav mtapd tve edfelav wapafindy mwapedAnidypapuor &nd Tob Smotov
va EMhelny TeTpaywvov oxiiua, 76 wapaPinliv elvar toov mpdg 76 bpboyd-
viov Tol Omolov mhevpal elvar T& &x i mapuBorRg AapBavbusva Tufpara g
e00ctog.

Awbtt 3¢ mopafrnlf mapa v edbetoav AB 16 mapeddmqrbypappov AA
&md ToU OTotov va EAAeimy) Terpdywvov oyxjux 10 AB* Aéyw, &1t 10 AA elvae
toov mpdg 10 dploymviov AT X I'B.

Kol elvar tolito paveptv éx 108 oyfuparoes Sibt, énetdy) 70 AB elvan te-
rodywvoy §) AT =TB xal elvar 16 AA = AT XA rovréor 76 AL xI'B.

Eov &pa mwapd v edfetoy, xal va €3¢,
17

"Edv Undpywor dvo edbelot dvicor, napaPindij 8¢ napd v peyarvré-
pav 10 t€taprov Tod TETpayY®dVOL Tfig HIKpOoTEPLS, BOTE Vi EAAEinY TETPAY®-
vov oxfipe, kol 10 topaPAndiv Siaipf] adtiv gig pAxel oduperpa, 70 TeTpd-
yovov Tiig peyarvtépag 0a brepéyn Tol teTpaydvov Tiig HIKPOTEPOG KOTR
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TeTphymvov, 100 dnoiov 1 mAevpd elvar piiker oOppeTpog TPoC adTiy (Thv
peyadvtépav) xai dv 10 tetphynvov 1fig peyaAvtépag drnepéyy tob terpayd-
vou Tfig piKkpotépag katd TeTpdymvov Tob dmoiov 1) mAsvpd elvar pfixel odp-
HETPOG RPOG TNV peyaiuvtépay, napapfindi) 8¢ rapd Tiv peyeivtépav 1o 1é-
taptov 1ol TeTpaydvou THS pikpotépag, Bote vi EAheiny tetphyovov oyil-
po, 70 mapafindev (maparinidypoppov) doupel adtiv el TuApaTe prixet
CUOUUETPO.

"Eotwoay 800 edlfeiar &vicor at A, BI', éx tdv omoiwv peyaiuvrépa
BI', d¢ mopoPrnBi 8¢ mapa v BI' & téraprov tol tetpaydvov tig -
xpotépag THE A, OMA. T seTpaywvov Tob Auloeog THg A, dore va ENieiny
terpaywvoy oxiipa xol Eotw 6 mapaPrnbiv Td dpboydviov mapadinAbypap-
pov 0 BA X AT, Zotw 88 pyxer obpperpoc %) BA mpdc miv Al Myw, 8t
7o tetpaywvoy i BI' elvar peyaddrepov Tol tetpaydvov Tie A xata
TETPAYWYOY, TOU Omolov 7 whevpa elvar Wixer OOPRETPOG TPds THY WEYAU-
Tépav.

Avét &¢ Tundf) BT elg ©0 péoov xara 10 onpelov E xat &¢ Anpby
EZ-=AE. ‘H Xovny) &pa AT'=BZ. Kai éreidy ebleia tig % BI' érpnby eig
toa piv xata o E, elg &vioa 82 xata 7o A, Oa clvar &pa BA X AT' +EA2=
ET%, (IL.5)" xai ta verpamidorx adrédv: &pa 4BA X AL +4EA2=4ET2
AN 4BA X AT'=A% 4EA2=AZ?%* Jiubm ) 'AZ clvow Semraoia tic AE. To
3¢ AET2=BTI'% 8iéme 7 BI" elvor wadww Simhasta 1iic I'E. "Apa A2 +AZ2=
BI'? &ote 1o 1etpaywvoy Tiig BIN elvar peyaidrepov 1ol tetpaydvov 1ic A
wxatd 70 Terpdywvov 7he AZ, v& BI'? &pa Smepéyer Tob A2 xara 10 AZ32. Tlpé-
wer v’ &modeuyBf) 8t ) B elvar xol odppetpoc mpoc thv AZ. Awdme, Emerdd
7 BA elvar pixer cdppetpos mpodg thv AT elvan &por pfxer odpperpos ol 4
BT wpdg v TA, (Bedp. 15). Ak ) T'A elvar pwixer odppetpog mpds Tog
T'A, BZ 36t TA=BZ. Kai %) BI" &pa clvor phxer abppcrpog mpdg vag BZ,
T'A, (Bewp. 12) dove § BT elvor pihuer obpperpos ol mpds thv Srxpopay
wiv ZA- 76 BI'? &pa Omepéyet 700 A? xara terpaywvov tob 6molov # mhevpa
elvar pxer odppetpos wpdg adwyv (tiv BI).

AN Topa ¢ elvot \/ﬁf‘"&'_._ﬂi (phxet) odppetpog mpde v BT, &g |
ropafAn0f 3¢ mapa thv BI' mapeddnhbypappov toov mpds 1o téraprov tob
A2, dmo tob omolov (wapah.) va ENelmy oyfipe rerpdywvoy, xai Eotw o dpbo-
yovioy BA X AT, Ipéner va deuy07 8vt f) BA elvar prxet obppetpog mpdg mhv
AT.

Arbri, apob yivy f adm)) xavacnevy opolws &modeixvieTat, d1t ZA=
BI'*—AZ2 Elvar 8¢ 16 tetpaywvoy 1%¢ BI' peyoardrepov Tol Tetpayddvov T
A xatd teTphywvov ol émolov % mhevpa slvan odpperpos mpde Thv BI'. Elvan
&px wixet odpuetpos ) BI' mpde whyv ZA® dare #) BIT elvae pixer odupetpog
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xai mpds Ty ducpopdv, BI'--ZA=BZ +AT’, (Becp. 15). ’ANra BZ +AT elva
phxer adppespog mpdg v AT, (Bedp. 6). "Qore xal %) BT slvae pnxer odppe-
Tpog mpds v I'A* xai 8 doarpéocwe &pa ) BA elvan pwiner adpperpos mpde
v AT

*Eav &pa dndpywor dbo edbfeiat &vioot, xai ta £E3s.

18

*Edv dndpyoot dbo edbeia’ dvicor, mapaPAndf 8¢ napa v peyaivrépav
70 1éraprov 1ol TeTpaydvov tiic pikporépag, dote va EAdeiny oyfipa Te-
Tphywvov xai va dianpfi (16 napafindiv mapaiind.) adtiv eig pixer dodp-
HeTpe TRNpaTa, 10 TeTphymvov tfig peyalvtépag Ba DmepEyn 100 TETPAYDOVOL
tfic pxpotépag Kata TeTpdymvoy tob dnoiov 1 mhevpa elvar phixel dodppe-
pog npdg adTiv (tAv peycivtépoy). Kei édv 10 tetpdywvov tfig peyaivré-
pag bmepéyn 1ol TETPUYDVOL TG PKPOTEPUS KaTE TETPhy@VOV, TOD dmoiov
| mhevpd elvon pfiker dodpperpog npdg THV peyalvtépav, mapafindif o6&
wapa Ty peyalvtépav 1o téteptov 1ol TETpaydvov Thg pkpotépag, doTe
vi EMAeiny tetphywvov oy fipe, Staipel adriiv elg pixel dodppetpa.

“Eotwoav 800 edbeint dvioor ai A, BT, &x 1d&v dmolwy peyadurtépo
1 BI', & mapaPanby 8 mapa v Bl mapeddniéypuppov toov mpds ©6
TETRPTO, TOD TETPaY( 0V THe wixpotépug Tig A, dore v E\helnmy, TeTpdym-
vov oxfipe xai Eotw 7o dpboydviov BA X AT, Eotw 3% % BA pixer dodp-
petpog mpdg v A" Aéyw, 8t & BI? Omepéyst tol A? xura terpdywvoy
70U émoloy ) mhevps elvar pfzer dodpuetpos mads adths (thy peyehuté-
pa ).

Arbri, &pob yivy % bt %oreoxevd) Smawe el o mpoyyoduevos Bedpnua,
dmodewevbetar opolwg & ZAZ=BI?—A2 Tdpu mpémer v’ dmodeyff &m
N BT elvar pijxer dodpperpog mpdg i AZ. Ay, émedy) % BA elvon pixer
aobppetpog medg v AL, elvar &pa phxer dodppetpoc xal § BT mpde T
TA, (Bedp. 16). *Adna H AT elvar pixer dodpustpog mpds 7o &Bpguopa
BZ + AT, (8cdp. 6) xoi % BIN dpox elvar &odupetpos mpds 7o &bBpotop
BZ + AT, (8edp. 13). “Qote % BT elvat dodpperpos xal mpds v Stagpo-
par wips ZA, (Becdp. 16). Kai ZA2:=BI'2—A?2 &po td BI'? Omepéyer Tob A2
XUTA TETpdyw oy ToD dmolov % mhevpd elvar doldupetpog mpdg adri (thy
BI).

"Ag Omepéyn Tdpa TO TeTpdyw.ov ti¢ BT tol Terpayd ov Tic A xata
TETPRYWVOY TOD dmotov ¥ wAsvpd elvan &obpuetpog mpog Ty BT, d¢ mopafin-
B3 3¢ mapa v BI' mopadnhbypopuoy loov Tpde 10 TéTapTor TOD TeTpaydhvou

4
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¢ A, dore va ENelmy tetpaywvov oyfipa, xal otw T dpboydviov BA X AT,
Tlpémer va deuyB7) 6te ) BA elvan pvjner dodpperpog mpde mhv AT

Aubri, doob yivy 9 adt) xataoxsvd) dmoderxvbetar dpolwe, vt ZA2=
BI'?—AZ2, "ANa 76 BI'® brepéyet 100 A2 xate tetpdywvov ol émolov %) mheu-
pa elvat dodppetpos mpdg adriv (thv BI). Elvar &pa phixer dobduperpog # BT
npds v ZA- &ote xal ) BI' elvar dobppetpog xal mpdg Thy Swapopav (BI'—
ZA)=(BZ +AT), (6ecbp. 16) *AXr& 15 &Oporopx BZ + AT elvar e00eia uh-
xer obppetpog mpdg Thv AT, (6ecdp. 6) xal ) BT &pa elvar pfxer dodppetpog
wpds v A, (Bedp. 13)° dote xal 8 dpatpéoewe ¥ BA elvan phner dodupe-
tpog wpds v Al

"Eav &pa Umapywot dbo edfeio, xal v &E5c.

Afjppa

"Encedl dredelyln v of phxet obpperpor edfeioe elvar xal Suvdper odp-
uetpot (SnA. xal T& Tetpayove adtév slvar obppetpa) al 3t edbeion vadv 6-
molwv Tk Tetpdywve elvar odppetpa dtv elvan xat’ dvdyxny abppetpor, AR
Sdvavroe v elva paxee xal odppetpot xal dobppetpot, elvar pavepdy, &tu éov
Tpds dofetoay pnriv drdpyy e00eid Tic phxer oduuetpog, almy Aéyetar fnth)
xal olppueTpog Tpods v doltoay ob pwévov pfxet dAha xal Suvdper (t& TeTpd-
Yovd Tav Snh. elvat obppetpa), drewdd) al pfxe obpperpor elvar wavrwe odp-
petpot xai duvaper. *Eav 8¢ mpdg thv Sobeiooy fnmiv Smdpyy ed0eid Tic obu-
petpog duvdpst, ddv pév elvar xal phixer odppetpog Myetan Téte $nTY) xal obp-
peTpog Tpde alTy whAxer xol Suvdper Edv 32 edBeid Tig elvar mpdg Sobeloav
$yrly olppetpos pdv Suvduer, dodppetpog 3¢ phxer Ayeton xol maAY pnTh
Suvaper pbvov oduperpoc.
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To Umd Pnrdv pirer cuppéTpoy eBEIBY Kath TIVR TRV TPOEIPNREVDV
Tpdrav meprexdpevov dpboydviov elvar pnrodv.

Abt dg mepymrar o dpBoydviov AT Omd Tév pnTdv uhnst ovppbrpwy
e0Betidv, vév AB, BI™ Aéyw, 81 16 AT elvae pnyrév,

Arére &g dverypapf) drd tic AB tetpdymvov 6 AA Kpa 16 AA elvan -
Tov (6p. 4). Kal éredl) 9 AB elvan mpdg v BT piixer sbuperpoc, elvar 32
AB =BA, § BA &pa elvar paxe. odppstpog mpds wiv BI'. Katl elvar BA : BT
=AA: AT, (VL. 1). To AA &po elvar abpperpov mpdg 16 AT (Bedp. 11). Elvan
3¢ 16 AA pnvédy &pa elvon prrdv xal vd AT

Té dploydivioy &pa T8 mepLexdpevov O Pty phixet cvppérpwy, xal T&
&E¥ic.
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Eav pnrov mapd pnmiv mapapindil, oxnuatiler thérog edbetav pniyv,
f) dnola npdg tiv edBelay, nap’ fiv mapePrnOn, slvar pfxet odppetpog.

Addte g mapafinbf mwahw xatd Tve TGV wpoetpNEévev Tpdrwy T PnTdv
AT wapa v AB oympatifov mhdroc mhv BI™ Myw, 8t ) BT elvar $nrd) xal
pinet oVpperpog mpog Ty BA.

Arbre &g Gvaypaof) and tig AB tetpéywvoy 18 AA* &pa 16 AA elvar fy-
tbv, (6p. 4). Elvae 8¢ xal 0 AT pyyrév: &po 76 AA elvon odppetpov mpde o AT,
Kaielvat AA : AT =AB : BT, (VI. 1). "Apa elvae odppetpog ) AB mpdg v BT,
(Ocdp. 11) elven 3¢ AB =BA" &pax xai %) AB elvan obpperpog mpd¢ v BT
‘H 3 AB selvar pnrhyr &po elvae pym) xaet ) BT xal poixer odpperpog mpde
v AB.

"Eav &pa pntdv mapa gty mapaPAn0y, xal ta £%¢.
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To dpBoydviov 10 neprexduevov dnd Pnrdv £00e1dv duvaper pévov cup-
uétpov elvar dhoyov, xai 1§ thevpd 7o icoduvapov tetpaydvov elvar dio-
vog, ¢ xaAfjrar 8¢ péon.

Avbre dg mepéymron v dpbBoydviov AT Ord pnrév ebbeidy, Suvaper wbvoy
ovppétpwy, tév AB, BI™ Aéyo, 6ru 70 AT elvor &hoyov, xal %) micvpd Tob
Looduvdpov terpaydvon elvar &hoyos, d¢ xohfraw 32 péon.

Avbmu &¢ dvaypagl amd Tii¢ AB Ttetpdywvov T AA" &pax T AA elvan py-
vbv, (6p. 4). Kat émeidn § AB elva pixer &odppetpog wpdg mhv BI™ dubm &¢
omoBéoewe EANpbnoay db¢ cbuuerpor wbvov duvaper elvan 3¢ 9 AB=BA, &«
xai ) AB elvan winer dodpperpoe mpds v BT Kaiclvar AB : B['=AA : AT"
&px 16 AA elvar mpde 10 AT dodppertpov, (0eddp. 11). Td 8¢ AA elvar prrév’
&royov &Koo elvae 70 AT, (6p. 4)° dore xad %) Suvauévy 18 AT [voutéort 9) whev-
pd ol looduvdpov teTpaymvon] elvat &hoyos, &¢ xedfjrar 8¢ péon Smep Edet
deitat.

Afjppa

"Eav dnepywot 300 edBetian, elvar dbg %) mpdtn mpodg thv devrépay, obrwg
T TeTpAYWVOY THG TpddTNS Tpds 1 dpBoydviov 1o mepteybpevov Omd Tdv Sbo
evleidiv.

“Eotwouy %o edbeiwe ai ZE, EH, Aéyw &t ZE: EH=ZE?: ZE X
EH.
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Avbmt 8¢ avaypag]) dnd 1 ZE tetpdywvov 10 AZ xel 8¢ supmhnpwbdy
10 HA. "Encdn Aowmdv ZE:EH =ZA: AH, (V1. 1), xal elvar 16 pdv
ZA = ZE?, 16 3% AH=AEXEH d&n. = ZEX EH, elvar &oa ZE:
EH=ZE?: ZE XEH. ‘Opotwc¢ 8¢ xat HE X EZ= EZ2 onx. HA: ZA=HE:
EZ- 8nep £3ct deibat.
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To tetpaywvov tob Omoiov 1) mhevpd slvon péon mopafariopsvov éx
dpboydviov mapa pnrhv oxnuatile: widrog evbelayv, i Onoia elvar pnTi xai
unkel GodppeTpog npdg TN v edBelav nap’ fiv nupaksitol.

"Eotw péon pdv 9 A, pnyn 88 ) I'B xal &¢ mapafindf t0 tetpdywvoy
70 A mapa Ty BI', dool Tolro petacynpatiadi elc dpboydviov 16 BA Eyov
nwAgtoc T A Myw, ém A TA elvar fnrh xal mpde Ty I'B piner dobppe-
TpOs.

Avbre, gmedh ) A elvar péon o terpdywsov adtiic elvar tooddvapoy mpode
oploydviov Tol Gmotouv ai mhevpai elvae pyTat, duudkper uévor cbupetpor (Bedp.
21). "Eorw 16 loudbrapo tolito dploydvioy 16 HZ. *looddropos Buwe elvar
xai 70 BA" &pax 76 BA =HZ. Elvat 8¢ xol w20¢ adrd ooy stoy Tév 8¢ iowv
xol ooywviey mapadrnhoypdupwy ol mol vag Loug yuviag mhevoal elvar dv-
riotpbowe dvaroyor, (VI. 14) elvur dooe BI': EH =EZ : 'A. Elvar &po. »ai
BI*:EH?®==EZ2:TA2 (VI. 20). Elvor 8¢ obpperpov 70 I'B2 wpoc 76 EH*
koo Exdoty adrdv (véy I'B, EH) elvar gnrh dpa elvan ebuuztpov xal 16 EZ2
ntpog 70 I'AZ, (Bewp. 11). Elvor 3¢ pmyrov 76 EZ2 &pa elvon pnrdv xoi 7o ['A2,
(0p. &) &oo ) I'A el ot g1, Kol émeedd) f EZ elvan mpde vy EH poixer dodp-
peTpog” 8ot eluot odpperpor wérov Suvauet xaielvar EZ: EH =EZ2 . ZE x EH,
(Aupe tob 21), oo 16 EZ? elvon doduperpov mtpds 16 dpbovdvioy ZE X EH
(Dedp. 11). Adra mpoc pév 16 EZ2 elvar obuperpov 10 I'A2 Sibtt adron (af
EZ, I'A) elvor pnrat Suvdpet pévov sbuperpor mpds 3¢ 16 dpboydviov ZE x EH
elvae obupetpov 16 bpBoydvioy AT X TB: 8uétt Exaatov 1év dpboywvimwy Tol-
rav elvar toov wpog A% dpa vd I'A? elvar dobuuertpov mpds 6 dpboPivioy
AT xI'B, (8sp. 13). Q¢ 8¢ TAZ: AT XI'B = AT : I'B° (Afupe w0 21)° dpo
9 AT elvan phxer dodpuertpos mpds w0 I'B, (Beddp. 11). "Apa %) A elvar pnmy
xoel pnel dodupetpos npds Ty I'B- bmep £3er Sciban.

23

‘H ooppetpog ntpdg 1Mv péonv glvor puéon.
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"Eotw péon 4 A, xai #oto i) B odupetpog mpdg mhv A* Myw, St xal §
B elvat péom.

Adbre @¢ MnoBf gy ) TA xal &¢ mapafBindf) mapk thv I'A dpBoydvioy
TapaAAnAGYpapuov loov mpdg T0 A% Eov whdtog thy EA" &pa % EA elvau
PNTh kel paxel odpueTpog meds Ty A, (Bedp. 22). Ipdc 3t 16 B2 toov dpbo-
Yooy TwapaAANASYpauwkoy &¢ mapafAndy wapax vy I'A 10 I'Z ¥yov mhdrog
v AZ. Enetd’) dowmdv 9) A elvar adppstpog mdg v B elvon obuuerpoy xat
76 A2 wpdg 76 BL *Al& b udy w6 A2=ETI, 76 8¢ B2 =T'Z."Apa 16 EI' elvar
auppetpov waog 70 I'Z. Kat elvor EI': T'Z =EA : AZ, (VL. 1) &pa %) EA elva
phxet oVupeTpos mpds v AZ, (0dy. 11). Elvar 3t pnmh ) EA xal phuer
dodppetpos mpds Ty AI™ &po elvas pnTh xat ) AZ, (6p. 3) nal whxer &odppe-
tpog wpbg v AT, (Bedp. XIII) &oox af pnrai ['A, AZ elvon duvaper povov
cbuperpor. ‘H 8t e0Beia 1¥¢ dmolug b rerpaywvov elvan leodbvapov mpog dp-
Boydviov, Tol dmoiov ab mhevpal elvor pyral Suvduer wérov adpperpor elva
wéoy (Ocwp. 21). ‘H duvapévy &oa 76 dpboydviov 'A XAZ elvar péorn. Kai
B2 =TA xXAZ &pa % B elvar péom,.

Hépropa

"Ex tobron elvat @avepdy, 87t 16 odpuetpov mpdg 16 péoov ywplov elvo
péoov [Biétt T ywpla Tabra iooduvapolor Tpdg TeTpdywve ol wAevpat, TdY 6-
motwy elvat Suvdper odppetpor, N pla 1@y omotwy elvar péon dote xal H &A-
Ay elvae péom]. ‘Ouotwg 88 mpde T ent T@v pyrdy elpnuéva, (18 Anu.) loydov-
ot xol &l 6y péowy, Hote %) Tpds THY péony wAKEL GURRETPOC VA AéYeTaL TTPOG
adtyy wéom xal ouusTPos Tpde adthy 0d wévov phxet, dAha xal Suvauet, Sub-
Tt &v yéver, ol wAxet odppetpot elvae mavrwg xal Suvduet. "Eav 82 wpdg iy ué-
oy Omapyy €00t Tig Suvaper obpueTpog, dav pdv elvan xal phxel obpperpog,
Aeyostan of e00elar ol téHre péoor xai cdpucrpor pAxel xal Suviper, av 8¢
duvdper pwévov, Aéyovrar péoar Suvdper pbvoy ovpueTpor.

24

T dpBoydviov T0 mepieOpevoV xatd Tiva Tdhv elpnuévev tpdrov Hmod
eUBe1dV pécwv pNKel cuLppETpov elvar péoov.

Avbtt &¢ meptéynrar 1o dploydviov AT dmd 1év péowv xal phxer ovpué-
Tpwv edfetdv vav AB, BI™ Aéyw, 6t 70 AT elvee péoov.

Avd g dvaypxel) and tFc AB b tetpaywvov AA* Hpx 10 AA elvar pé-
cov. Kai énedy) 7 AB elvor pixst obupetpog wpdg thv BT, elvar 32 AB=BA,
&par kot 9) AB elvar paxer odpperpos mpdg Thv BI' dore xal 76 AA elvar odp-
petpov mpde 10 AT, (V. 1 xal Oecdp. 11). To 82 AA elvan péoov: &po elvae pé-
cov xal t0 AT, (Bedp. 23, nbp.): Gmep Edet Seifar.
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Td dnd péomv duvaper pévov coppérpov edBaidv nepreydpcvov dpBoyd-
viov elvar §} pnrov ff péoov.

Avdte 8g mepéyntar Td dploydviov AL dmd 7dv péowv Suvdper péb-
vov ovppétpwv eifiedv t&v AB, BI™ Aye, &t b AT elvar § fyrdv 3 pé-
Gov.

Arbre 8g dvaypagdict gmd tév edbeidv AB, BI' & tetpdywva adrédv o
AB, BE- &pa &xactov tév AB, BE elvar péoov. Kal 3¢ A0 4 ZH fye))
xal d¢ wapafindy mapa v ZH mpdg pév 16 AA foov dpBoydiviov mapaihy-
Adypappov 76 HO Eyov mhdroc iy ZO, mpde 8¢ td AT ¢ mopafindy mapd
v OM toov dpboydviov mapadiqrdypauiiov v MK Exov mAdrog miv GOK,
xal mpocéTt mpds 70 BE loov d¢ mapaPinbi duotwe mpde thy KN & NA éxov
whdros Thv KA* &pa o ZO, OK, KA xeivroe &n’ edbelag. "Enedl) hotmdy &xo-
otov 7év AA, BE elvar péoov xal 7 piv AA =HO, v 8t BE =NA, &pa xai
Exactov vév HO, NA elvor péoov. Kal &xactov tobrwy mapefihdn mapd thv
pyedy thv ZH® &pa éxdory) tév ZO, KA elvar ) xal phxer &odppetpog
7pdg v ZH, (0edp. 22). Kai enerdl) 76 AA elvar obupetpov mpds 6 BE, dpa
xal 76 HO elvon odppetpov wpoe 16 NA. Kal elvoe HO : NA =720 : KA, (VL. 1)
&pa W) ZO elvar pixer odppetpog mpds v KA, (Bedp. 21). “Apa ai fyyral 20,
KA slvar paner abppetpor, (0edp. 19). Kai énedh) # piv AB =BA, 3t EB =
BT, elvae &po AB : BI':= AB : BE.”AM\’ ¢ pdv AB : B'=AA : AT, (VL. 1) é¢
3¢ AB:BE =AT:TZE, (VL. 1) elvar&oa AA : AT = AT : I'E. Elvon 8¢ 70 pdv
AA =HO, 1 3¢ AT =MK 14 8¢ I'E == NA" elvow &pa HO® : MK =MK: NA" &pa
elvar xat 20 : OK =0OK : KA, (VI1) 16 dpfoycdviov dpa ZO Xx KA=0OK?2,
(V1. 17). Elvas 82 pnrdv 70 6pfoymviov ZO X KA® &pa elvar pyrdv xal 76 OK?
&pa N) OK elvar gnri). Kai dv pév abry elvar pixer obppetpog mpoc v ZH,
elvar 16 ON dnrédyv, (Bedp. 19) &av 32 elvaw phxet dodupetpog wpds thv ZH
al pyral KO, OM elver Suvdper pévov obppetpor &oa 10 ON elvar péoov,
(Ozwp. 21). To ON & elvon 3 dwrdv § péoov. Elvar 8¢ ioov vd ON mpdg 1o
AT" &po ©d AT elvon %) pntov % péoov.

Td &po bmd péowv Suvdper pbvov coppérpov, xal Ta EE%¢.

26

Méoov 3év Lmepéyel pécov katd PNToV.

Avbre Eav elvar Suvatdy ds Ymepéyy 16 péoov AB 1ol péoou Tob AT xara
T purdv AB, nal &g Mol fnth f EZ, xai dg mapafindf maps thv EZ dp-
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Boyaviov mapaddnrdypapuoy t6 ZO toov mpdg 10 AB, Eyov mAdTog Thv EO,
xal &x Tobtov d¢ 2ponpelfi T4 ZH toov mpdz 1d6 AT 16 dméhowmov &pa td BA
elvar Yoov mpdc 76 Umbhormov 70 KO, Elvow 8¢ fnrdv 10 AB- &pax elvar pnrdv
xal 0 KO. *Eneidy hovndv Exacrov vé) AB, AT elvar péoov, xai elvar 16 pév
AB =120, v 3 Al =ZH, %pa xal #xactov tév 20, ZH elvar péoov. Kai
Exer mopafinbi napa pnmiyv v EZ: &pa elvar pnrd) xal éxdory Tév OE, EH
xal pxet &obupertpog 1tpde v EZ, (Bewp. 22). Kot &medy 10 AB elvan pn-
Tov xal elvar toov mpdeg 16 KO, dpa elvar pryrdv xal v6 KO. Kai Exer mapafin-
0% mapa v preyy v EZ &pa ) HO elvar g0l xal panet odppetpoc mpds
v EZ, (Bedp. 20). A xal 1) EH elvan pnmi) xai phxer dodupetpog mpdg
v EZ: pixer dobppetpog dpa elvar ff EH mpde vhv HO, (Bedp. 13). Kal el-
var EH : HO =EH?: EH x HO, (Bedp. 21, Mjppa) &px elvor dodpperoov Td
EH? wpdc td dpBoydiviov EH X HO, (Bedbp. 11). A& mpde piv 76 EH? el-
vat obppetpor 10 &Bpotopax EH?2 +HO2 Qb xal 14 3bo Tetpdywva elvat
pyrd: mpde 8¢ 16 dpfoydviov EH X HO elvar odpperpov & 2EH x HO, (Bedp.
6): bt elvar Sumhdotov adtol: dodpuetpov &pa elvar & &Bpoiopa EHZ +
H®2 mpdc w3 2EH x HO, (8echp. 13)" nai 16 &Bporopa &pa EH2 + HO2 +2EH
X HO 74 émolov elvar toov mpdg 16 EOZ (II. 4) elvar dobupetpov 1pdg T
&Opotopa EH2 4 HO?, (Bcdp. 16). Elvar 3¢ pyrov 1o &0poropa EH2 +HO2
&pa & EO? elvar &hoyov, (6p10. 4). "Apa elvar dhoyos ¥ E@, (6p. 4). "ANa
elvar xol Py 8mep ddvatov.
Méoov &ox 88y bmepéyer péaov xata dnréy: Emep Eder Seifar.
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Né ebpebdorL péoar Suvauel pdvov coppeTpol PnTdv nepiEyovoal.

*Ac¢ Anpbiot %0 pyral Suvaust pbdvov odpuetpor ail A, B, xal dg Anebi
wév A, B péon dvddoyog ) T, (V1. 13), xai @¢c yivy A:B=TI":A, (VI. 12).

Kat &nedy) ai pyrat A, B elvat Suvdpet pbvov abppetpor, &po 1o dpBofcd-
viov A X B 3. 16 T2 elvar péoov, (Bedp. 21). “Apa % I' elvar péom (Bewp. 21).
Katénedhelvart A : B=T": A, at 8¢ A, B elvar pévov Suvdper odpperpor, nai al
', A &pa elvar Suvaper pdvoy abppetpor, (Bedp. 11). Kol elvar 9 ' péon® &pa
xal 9 A elvar péor, (Bedp. 23). Al péoar &pa I, A elvar duvaper wévov cdppe-
vpot. Aéyw, &1t xal 1o On’ adrdv wepeydpevoy dploydrov elvat dnréy. Abm,
¢nedy slvan A:B=T":A, évoardf &oux elvar ¢ A: T'=B: A, (V. 16). ’Axa
A:P=T:B %a xai T:B=B:A, (V. 11) 76 poydviov dpa I" x A =B2
T 8¢ B2 elvaw fnrdv: oo xoel 78 I' X A elvar poyrév.



ZTOIXEION X 63

Edpelmoav &ou péoar duvaper pbvov abppetpor Tév dmolwv 7o 6:,;9076)-

wtov elvan ooy Smep £det Selfa.
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Na evoebdor péoar Suvaper pdvov coppetpor pfoov mepréxovoat.

“A¢ Aneldat Trale prral Suvdust wévoy eduperpor ab A, B, T, xal dg
Aqebh w6y A, B péom dvaroyos h A, (VI.13) xat dsyivy B : T'=A: E, (VI. 12).

"Ented)) ol pnral A, B elvae Suvdper pévov obppetpot, 1o dpboydviov &px
A <D, 3. 76 A% (VL. 17) elvar péoov, (Bedp. 21). "Apax % A elvar péon
(Beira. 21). Keid énedy) ol B, I elvae Suvapst pévov abupetpor xal elver B : I'=
AL, &x not ot A, E elvar Suvauer wévov cdupetpot, (Oesdp. 11). Elvan 88 pé-
on | A &Gpa xat f) E elvar péo, (Oeddp. 23) ol péout &pa A, E elvar Suvdper
wé o7 abuperpot. Adyw tdoa, 8t 16 dploydviov abrdv (A X E) elvae uéoov.
Avére, énednelva B: I'=A : E, &vedhaf dpa elvar B : A=T": E, (V. 16). ‘Qc 3¢
B:A=A:A xai fpx A:A:==T":E dpx 15 épBoydviov AxXT'= 3pBoydviov
A xE, (VI. 16). Elvoe 8¢ 76 A XI" péoov: &pa elvor péoov xat 6 A XE.

Ebpélnoav &px péoxr Suvaper pbvov odpperpor mepiéyovoat ploov: Srep
€8zt detton.

Afppa (lov)

Na& epeldion b0 rerodywvor &ptBuotl, Hore xal & &Bporops Tav va elvar
TETPEAYWVOS.

*A¢ Mnobdot 800 dpfuotl ol AB, BI', Eotwoav 8¢ A &prior ¥ weprrrol.
Kai drmedn), dav dnd dptiov doxipedy) &ptiog, § &av &md wepirrol Gparpedf
wepLTtée, TO Umbhotmov elvat &prrog, 18 Umbhormov &pa AT elvan &priog, (IX.
24, 26). “Ag tunbj) 6 ATl elg 4 péoov xard 1o onpeiov A. "Ecrwoay 88 xal
ol AB, BI' % 8potot éminedot &ptBpol 9 vetpdywvot, ol dmoiot xal adrol elvan
Suotor &minedot. “Apa AB X BI' +T'A2 =BA¢?, (II. 6). Kai elvae 76 yevbpebov
AB xBT' tetpdywvog dptBuds, Sibre Exer dmoderydy &ri, &dv 3bo Epotor Exi-
medor dpfuol ToONAATAXGLEGAVTEG dAAAAovg Stdwor dpBubv Tva & dpiBude
olrog elvar tetpdywvog, (IX. 1). Edpélnoav &pox 800 terpdywvor dpuBuol el
5 ywopevor AB X BI” xal & rerpdywvog I'A2, 16y dmolwv 6 &Bpotopa elva
& teTpdywvog &oBude BAZ,

Kl elvar gavepdv, 8t Exovotv €5 &Mhov edpebf dbo tetpaywvor &oBuol
xai 6 BA? xai 6 [A2, &ote 4 Suxpopa twv § AB XBI' va elvar retpaywvog
&ptBpds, dtav ol AB, BI' elvae Spotor émimeSor &piBpol. “Orav 32 olror 3dv
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elvae éminedor, Exovawy ebpedi dbo retpdywvor dpBuol xal 6 BA? xai & Al'2
&y bdmolwv ) Swxpopa i) AB X BT 3v elvan tetpdywvog: 8mep £der Scifar.

Afpp o (20v)

Na gbpeldor 0o terpaywvor &pbuot, dore 10 &bpotopa adrév va i
elvar TeTpdywvos.

At Eotw 0 tetpaywvos apifpde AB XBI', dx elmopev (el 16 mpoy-
yovpevov Afjppa) xal &ptiog 6 T'A, xat &¢ T8y elg 10 péoov 6 TA xatd 7o
onuetov A. Elvat gavepbv, &7 6 rerpaywvog &piBpuds AB X BI' +T'A2=BA?2,
(Afjppa 1). "Ag doatpebfj (Ex Tob wpwTouv péhoug) # povag B AE: tére dpa Ba
elvar AB X BI" +TE2 { BA% Aéyw tdpa, 81t & tetpdywvos &ptbudc AB x BT
+ I'E2? 8&v elvar tetpdywvac.

Aiére, 2av Ba elvar Tetphywvos §) O elvar Toog mpds BE2 # pixpdrepog
7ob BEZ2, odyt 3¢ »al peyardrepog, Iva ui) tunb) % povas. *Eotw, et Suvatdy,
wpérepov 6 AB XBI' +TE?2 =BE? xai #stw Simhdotog 1ig povadog &6 HA.
"Enetdn hownov Shog 6 AT &hov Tob I'A elvan Simhdorog, € dv 6 AH elvoe i-
mwAdorog T0b AE, &pa xal %) duxpopa HI' elvar Simhaoia ¢ Sixgopic EI™ &pa
6 HI' &uyoropnty xata v onpelov E. "Apx 6 4pfpd¢ HB X BI' +TE2 =
BE?, (II. 6). "AX\a& xal 6 AB XBI" +T'E2 =BE?2 & bnoBéoewe 6 dptOpdc dpa
HB xBI' 4+ TE? =AB XBI"' 4+ T'E2. Kai &v dputpedf) and dupbrepa v puédy
6 I'E? guvdystar AB =HB" &nep &tomov. "Apa 6 AB XBI' +TI'E2 82v elvon
loog mpdg tov BE2, Aéyew tdpa, 6t 0088 pixpbdrepog elvat tol BE2. Avére, &av
etvar Suvatoy, Eotw toog mpde TOv BZ2 xal Eorw 6 OA Sumhdatog 1ol AZ. Kat
maAy O suvay0y) 87 6 OT elvar Simhdorog Tob I'Z: dore xal 6 I'O Eyer Siyo-
Tounbi xate 6 onuetov Z, xail dix tobro 6 OB xXBI'+2I'2 =BZ2, (II. 6).
"EE dmoféocwe 8¢ elvar xai 6 AB XBI' +T'E2 =BZ2. "Qo7e xal 6 OB xBI' 4
I'Z2 =AB xXBI' 4+ T'E? §nep &rtomov. Adv elvar &pa 6 AB XBI' +T'E2 {oog
oG Tov wixpbrepov Tdv BE2 "Edelyfy 8¢ &1u 0082 toog elvan mpdg adrdv dv
BEZ. Aty elvaw &pa tetpdywvog 6 ABXBI'+T'E2 ["Ev & 3% elvat Suvatdy v’
gmodery By xal xarta mepLocotépovg Tpbmoug, Sti ol elpnupévor dpiBpol dtv dmo-
TeholoL TeTpdywvov, A dpueoldpev elg Todg ExteBévrag tpbmoug, Tvo g év
& 7 mpaypatela elvar paxpa Empmxdvopey adtiy ¥t meprosdrepov). Smep Eder

dstiot.

29

Na edpebidor d0o Ppnrai duvaust pévov odupetpor, dote Td TETPly©VOV
tfi¢ peyaivrépag va elvan peyardtepov tol teTpaydvou Tfig pikpotépag Katd
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teTpdymvov Tob droiov f| nhevpd va elvar pfker cOppETPOC npbé ™V peya-
Autépav.

"Ag M fnth Tig i AB xel 8% Terpdywvor dpiBuol ol TA, AE, dote
7 Stagopk adt@®v 6 ['E va pi) clvat terpdywvos dpibpbds, xal d¢ yoaof ént Tic
AB Apaxdxiov ©8 AZB, %ot dg yivy AT' : TE =BA2?: AZ2 (Bep. 6, wbp.) xat
de axfy H ZB.

Eneidy, Aowmwdv elvar BA2: AZ2=AT :TE, &pa t& terpaywvov tic BA
Exer Aoyov pdg T6 TeTpdywvov Tiic AZ, v Adyov Exer 6 &piBpde AT mpde vov
Gptfpov TE: &pax v6 BA? elvar abppetpov mpdg 16 AZ3, (Ocdp. 6). Elvar 8¢
pntdv v0 BAZ, (6p. &) &pa elvo prrdv xal 10 AZ2, (dpto. &) &px xal §) AZ
elvar o). Kai &redh) 6 AT wpdg tov I'E 3iv Exer Abyov, 8v Exer terpdywvae
apBpog wpdg tetphywvov &pBudv, &px olite 1o TeTpdywvov Tic BA mpdg T
Tetpaywvoy tiic AZ Eyet Abdyov, &v Exer tetpaywvos apBpds mpds reTpdywvoy
gplOudv: &po 9 AB elver phner dsbppetpog mpoc tiv AZ, (Bedp. 9) al pyral
&pa BA, AZ elvon Suvaper pévov abpuetpor. Kaléned)elvae AT : TE =BA2:
AZ2 xot’ avactpopny &px slvar I'A : AE = AB? : BZ2 [39). AT : (AT'—TE)=
BAZ2:(BA2—AZ2)], (V. 19, wmbp.). ‘O 3¢ T'A =pd¢ tév AE Exer Abyov, dv Eyer
teTpaywvos &ptlpde wpde Tetpaywvoy dptbudy: dpa xxi 1O TeTpdywvov Tig AB
Tpog O TeTphywvov tHe BZ &xet Abyov, bv Exel tetpaywvog dplpnos mpog Te-
Tpaywvoy gpludv: &pa ) AB elvar paxer odppetpos mpds v BZ, (fecp. 9).
Kol elvar AB2=AZ2+7ZB2 (III. 31, 1. 47) &po vd tetpaywvov tig AB elvon
peyardTepov Tob TeTpaydvov Tig BZ xatk tetpdywvov ol émolov ) mwAsupa
elvat obppetpos mpds adtiv (Thv AB).

EbpéOnoav &pa 300 pnral Suvdper wévov cbpperpor af BA, AZ, dote 1
Tetpaywvov TH¢ peyedutépas i AB va elvar peyorbrepov Tob terpaydvov
The wixpotépus THe AZ xata TeTpdywvey Tob dmolov A mhevpa i BZ va elvon
UNREL GOUETPOS Tpds TV peyohutépav: Smep Edet Setbar.

30

Na g0peBiol 6o Ppnrai duvaper povov cLppETpoL, BOTE TO TETPGYWVOV
g ueyarvtépog va elvar peyarbtepov tob tetpaybvou 1iic prxpotépac xatd
tetphyovov tob onolov 1) wAsvpd va elvan piixel doOPPETPOS TTPOG TNV HEYA-
Avtépayv,

*A¢ Anebf ) AB fnri) xal 800 rerpdywvol dpifuot ol TE, EA, dote 7o
*0potopa adtdv 10 TA va i) elvan vetpdyovos &pBuds, xal &g évaypagi &ni
i AB fubidoy 16 AZB, xal &cyivyy AT’ : TE =BA?2: AZ2, (Becbp. 6, mbp.)
xai d¢ dx0% 4 ZB.

Kab® 8uotov tpbmov, g elg 10 mponyoduevov Bedpnua, drodeinvierar,
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8t al BA, AZ elvar pryracd Suvdpet pbdvov cbuperpor. Kal éneidy) elvar AT:T'E=
BA?:AZ3, ¥’ dvactpogiic &pw slvar ['A : AE =AB2:BZ2, (V. 19) [3y). TA:
(FA—I'E) = AB2: (AB%>—AZ%)]. ‘O 3¢ I'A wpdc tov AE 3tv Exer Abyov, bv Eyer
vetphywvos &ptluds mpoe TeTpdywvoy dpBpbyv: olite &pa Td retpdywvov Tig
AB ¥yzsu Abyov mpdc 1b tevpdywvov i BZ, &v Eyer tevphywvoes &pibuée
Tpog TeTpdywvov apfudv &po B AB elvan phxer &odppetpog mpds v BZ,
(Ocdp. 9). Kai elvar AB2==AZ2+4 ZB2 & & % ZB elvan dobpperpog mpdg
v AB.

Al AB, AZ &pa elvar prral Suvayper pbvov obupetpot, xat T6 TeTpdywvoy
1i¢ AB elvar peyaddrepoy 7ol tetpaydvoy Tis AZ xatd TeTpdy®vov TAevpdic
ZB, ¥ omola elvar pyxer dodppetpog mpodg v peyahutépav: dmep E3er
Setlat.

31
Na e0pebidor dVo péoar dvvapuer pdvov odppeTpol mepréxovoal PrTov,
o1 T0 TETPhywvoY Tfig peyaAvtépag va elval peyaivtepov 1o teTpaydvon

1fic pixpotépag katd teTpdymvov Tob 61:01'.00 1 wAevpd elvar pijker odppue-
TPOG TPOG THV UEYCALTEPQV.

*Ac MpBdot Sbo fnral Suvdper wévoy odppetpor al A, B, bovs td 7e-
rpdywvoy Ti¢ A, % émola va elvar peyavrépa tic B, va elvan peyodrepov Tob
tetpaywvoy Tig B xata tetphywvov mheupds phxer ovppétpov mpdg Thy A
(Becdp. 29). Kai ®pds 70 dpboydviov A XB Eorw toov 76 I'2% Elvar 32 péoov
76 dpBoydviov A X B, (Bewp. 21)* &pox xal v I'2 elvar péoov: &pax xal # T elvan
uéom, (0. 21). Kal otw B2=T XA 16 8¢ B? elvon dnyrédv: &pa xai v I' XA
elvaw pnTov. Kal dmedy) elvan A : B =A X B : B2, (Bebp. 21, Afjupa), &Aha wpde
udv 10 bpBoydviov A XB elvar toov 0 I'%, mpdg 8¢ 76 B2 elvar toov 4d dpBo-
vovioy I' XA, elvan &pa A :B=T%:I'XA.‘Q¢8¢ I'? : T' x A =T": A, (Becdp. 21,
Mjppa) xal dcdpa A : B =T : A, Elvan 82 %) A mpdc vhv B Suvapet pévov adpupe-
Tpog’ &px xal f I' mpdg v A elvar Suvdpet wévov adpuerpos, (Bedp. 14). Kai
elvae 9 I' péony &po xai ) A elvar péom, (Bedp. 23). Kal énetdd) elvar A : B =
I': A, 76 3 terpayavov i A Omepéyer Tob TeTpayavov 1ijg B xata tetpé-
Yavey mhevpls pixgt ovppétpov meds Sautiv (Thy A), &pa xal T reTpdywvoy
i I’ unepéxst 7ol TETPoYdvoy THE A Xt TETPAYWVOY TAEUPES UAXEL CuLpé-
rpou Tpde Savthy. (T T, (Bedp. 14).

Edpélnoav &px 300 péoo Suvdper p.éwov ocbppetoor at I, A m.ptéxoucm
pedy, xal 7o Tevpdywvoy tig I' elvar peyahitepov 1ol TeTpaydvou THe A xata
TeTpdYwvOV Tol. émolov %) whevpa slvat pixer abupeTpog Tpds THY peyohutépay.
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Kaf’ 8potov tpémov amedetxvieror xal Stx v tetpdywvov and dovpué-
TPOV TAevpds, Stav TO TETpaymvov T A slvan peyahiTepov Tol TETpAY®VOL
i B xara revpaywvov mhevpic aovppétpov mpdg Eaxvtiy (Thv A), (Bedp. 30).

32

Na edpebdor d0o péoar duvaper pdvov cvppetpol mepréyovoat pécov,
dote 10 1ETpaAywvoV Tijg peyarvtépag va elvat peyaiivtepov Tol TeTpay®dVoL
¢ MIKPOTEPAG KATA TETPLY®OVOV GOPpETPOV TPOG Eavtiv (TN peyalvtépav).

"Ag MebBdor tpeic pyral Suvaper pbvov obuperpor xi A, B, I, dote 7o
rerpaymwvov TiHs A v Omepéyy Tob tetpaydvov Tie I' xata Tetpdywvov Tod
omolou ) mhevpa va elvar adpperpos wpog savtiy (thy A), (Beddp. 29), xal mpde
76 bploydviov A XB Eotw Toov 70 AL "Apx 76 A? elvar péaoov: xal ) A &pa
elvae péoy, (Beddp. 21). "Eorw 8¢ B XI' =A X E. Kal éredf elvar A XB : Bx I
=A:T, (0. 21, \jupa), ddha AXB=A%2xai BXI'=A XE, elvat &pa A : I' =
A?:AXE.“Qcdt A% : AXE =A:E, (Bebp. 21, Ajupax)’ xal dgopa A : T == A ;
E. Elvar 3¢ 9 A mpdg v I odppetpog Suvdper pwévov. "Apa xal %) A elvan npdg
v E Suvaper pévov obpperpog (Oedbp. 11). ‘H 3¢ A elvan péon &pa xai
N E elvae péoy, (Oedp. 23). Kai érnedy elvar A:T'=A:E, 16 8¢ rerpiyo-
vov tii¢ A Omepéyet Tob Tetpaydvouv THe I' xata TETpdywvov TALLpE¢ ocup-
pétpov wpds Eavtiy (Thv A), xal 16 TeTpdywvoy Tie A &px Bk Smepbyn Tob Te-
Tpayovoy e E xoata tetpaywvov mwhsvpdc ovppétpov meds favtny (v A),
(Bedp. 14). Abyw tdpu, b1t 16 dpbBoydviov A XE elvar péoov. A, énedy
opBoy. B XT" == dploy. A XE 16 82 B XTI elvar péoov, (Bedp. 21), [Sté1e ot B,
I’ elvor pryral Suvdper wévov adpperpor], &pa elvar péoov xal 76 A X E,

EbpéOnoov &pa 3bo péoar Suvdper wbvov edppetpor al A, E meptéyovoor
uéoov, AOGTE TO TETpAYWVOY THG peyahutépus va elvae peyahdtepoy Tob TeTpa-
YOVOU THG MIXpOTEPIG KATE TETPEYWVOV TASVPEE OURWETPOL Tpde Exvtyv (Thv
HEYOAUTEQAY).

Ka®’ 8uotov wdtv Tpdmov &modetnvieTat xal ik T TETPAYWVOY &Td TTAEL-
pdic dovppétpov, Srav Td Tetpdywvov Tie A Umepéyy Tol Terpaymvov ¢ I
X0 TETPAYWVOY TAEVPAS Govppétpoy Tpds Sxvtny (T A).

Ajppe

"Eorw tplymvov dpBoydviov w6 ABT Exov dpbv yaviay v A xai dc
&0 7 AA %aBetoc Aéyw, 61t o dploydviov I'B X BA=BA?Z, 75 épfoy. BI' X
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I'A =TA?, xai 6 6p0. BA X AT" = AA?, xai dxdpn 76 dp8oy. BI' X AA = épfoy.
BA x AT

Kat mpditov, évt I'B X BA =BA?2

Avbr, Enerdy elg dplBoydviov tplywvoy Hxb7n &md Tic xopuodic THe dpBic
yoviag xdBetoc énl Ty Bdow %) AA, dpa 1o tplyova ABA, AAT elvar Spota
xal mpde Shov 70 ABIT xak peta&d vav, (VI. 8). Kal éredd) v tplywvov ABT
elva Spotov Tpog o Tpiywvoy ABA elvan &pa I'B : BA =BA : BA (VI. 4). "Aop«
I'B x BA =AB?, (VI 17).

Awx Tolg adrodg Aéyous elvar xal BI' X 'A = AT'2,

Kai érewdy, €av elg dpBoydviov tplywvov &xB} &rd t¥¢ xopuotic vHe dp-
07c yaviag x&Betog &mt v Bhow, # dyOelon elvan péom dvdhoyos TédY TuNwd-
rav Ti¢ facswg, slvar &pa BA : AA = AA : AT &pa 16 dpBoydvioy BAXAT =
mpds ©6 AAZ (VL. 17).

Aty topa, 6t xail 0 dpBoywviov BI' X AA =BA X AT'. A, énerdy)
ag elmopev, 0 tplywvov ABI elvor Spotov mpodg 10 Tplywvov ABA, (VI 4),
elvaw &pa BI' : 'A =BA : AA [¢av 32 téooupec edBetan elvar &v dvahoyla 76 yi-
vépevov T@v &xpwy elvae toov Tpdg o yvbpevov Tadv péowv]. *Apx 76 BI' X
AA =BA x AT, (VL. 16)" 8mep £3e Setfan.

Né ebpebidor 300 ebfetar duvaper aodppetpot, al dmolar v oxnparti-
ool pnTdv ptv 10 d8poiopa v tetpaybvev adtdv, td 8¢ dpBoydviov ad-
t®v pécov.

"Ag Mobdor dbo prytal Suvaper wévov odupetpor i AB, BT, dote 1
TETPRYWVOV THG meyaAuTépug v elvan weyaditepov Tol TeTpaydvoy TG Wixpo-
wépag xatd TeTpdywvoy Tob dmolov v) wAcvpd va elvan et dodpueTpos Tpde
v peyadurtépay, (0. 30), xai &¢ Surotoundii H BI' xara 76 A, xal mwpdg T4 Te-
Tpywvov s tév BA, AT &¢ mapafan0) maps vhv AB toov mapadinibypop-
pov amo Tob dmotov va ENhelmy oyfima Tetpdywvov, (V1. 28), xal #orw 16 bpbo-
yoviov AE X EB, xai éri viic AB 8¢ ypuefj 7o Huuxdriov AZB, xai & &8
éni miv AB xdfevoc ) EZ %ol &¢ &xBdow ot AZ, ZB.

Kai éreidy) dmdpyovor dbo edbetar &vicor ai AB, BI', xai 76 AB?2 Gmepé-
xst tob BI'? xatd retpdywvov mhevpds douvppérpov mpds saxvthv (thv AB),
7pdg 8¢ 10 &v téraprov Tob BI'2, voutéott Tob (1/2 BI')2 mwapefrnfn mapa v
AB toov mapadAnAbypappov &md 1o Omolov ENheimer terpdywvov oo xal
oynpatilerar 16 dpboydviov AE X EB, &pa ) AE wpdg thv EB elvar odppe-
tpog (uhxer), (0. 18)° Kal elvar AE : EB =BA X AE : AB X BE, elvat 3¢ 76 pév
BAXx AE=AZ2 15 3 ABXBE =BZ? (A\fjppa tod 32). "Apx 16 AZ2 elvae
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dodppetpov pds 10 ZB2, (Bccdp. 11) al AZ, ZB Hpa slvar Suvduset dadpyerpot.
i émedy) N AB elvae oy, &pa slvan fnrdv xal 16 AB? dore xal 16 &Bpotopa
AZ2 +ZB? elvar pyrédv, (1. 47). Kol Eredy mdhv 1o dpBoydviov AE X EB =
EZ2, $hipby 8¢ AE X EB = EZ2, elvar &pa ZE =BA-* &pa BI' =2ZE" &ote
xal 70 dpBoydiviov AB X BT elvar adpperpov mpde 1 dpboydviov AB X EZ,
(6. 6). Elvae 82 péoov 76 dployaviov ABX BIT, (6. 21) péoov &pa slvar xai
70 dpfoydviov AB XEZ, (0. 23, nép.). Elvar 32 Yoov 16 dpBoydviov ABXEZ
7pds 10 dploydviov AB X ZB* elvar &po péoov xal 7d ploydviov AZ X ZB.
"EdetyOn 3t xal fnrdv 0 &Bpotopa Tdv TeTpaydiviy adTdv.
Ebpénoav &pa 800 £00cton Suvdper dodppetpor, ai AZ, ZB oynpatifov-
oot pytdv 76 &Bpotopa ThV TeTpaydvey adrdv, péoov 8t T O adrdv dpbo-
yoviov: Smep €3er deiko.

34

Na edpebdor 860 ebOetur Suvvdaper dodppetpor oynuartilovoor 10 pdv
dBporopa 1oV teTpaydvev adtdv péoov 10 8¢ dpBoydviov adtdv PrTdv.

*A¢ xnoBaot dbo péowr Suvdper pévov oduperpol af AB, BI' Exovoat fn-
<dv 76 On’ adtdv dpboydvioy, dote 10 AB2 v bmepéyy vob BI'? iatd retpa-
Ywvov mAsvpic dovuuéTpov Tpds Exvtiy (Thv AB), (0. 31) xol &c ypxei émi
i AB 70 fiuudxov AAB, xal & Suyoroundf % BI' xata 8 E, xal &g wapo-
BAn07 mapk v AB mapadinibypappov 18 AZ X ZB ioov mpds BE? dmd 1ol
érolov Twapadhnhoypdupon v Eelmy oyfua Tetpdywvoy, (VI. 28) dpo ) AZ
elvae et &obupetpos wpde v ZB, (0. 18). Kal d¢ &xb7j &nd 7ol Z xdbetog
dml vy AB 1) ZA, xal 8¢ dyBdaw al AA, AB,

- ’Emeldh) ) AZ clvan dodppetpog mpds Tv ZB, &pa elvar dodupetpov xal
7o 8ploydviov BA X AZ mpdc 16 dpBoydhviov AB XBZ, (6. 11). Elva 82 ©d
ptv dpboydviov BA XAZ =AA2 b 3t dpboydviov AB XBZ =AB? (0. 32,
Appa) &px T AA2 elvan dobppetpov mpdg 10 AB2 Kol &reidl) v6 AB? elvan
méoov elvar pa péoov xai 7o &Bpoopua AA2 AB?, (IIL 31, L. 47). Kai éner-
8) BI'=2A2Z, clveu &px dpBoydiviov AB x B[ =2AB X ZA. Elvat 3¢ pyrov 7o
Spfoy. AB X BI™ &pa elvar pnyrdv xal 76 dpfoy. AB X ZA (0. 6, 6p. 4). Td 3¢
dpBoy. AB X ZA =dpf. AA XAB, (0. 32, Afjuua) Gote xal v0 dpboy. AA X
AB slvae pytov.

Edpétmoay &ox dbo edeion duvaper dodupetpor al AA, AB, oympatifou-
oxt ©d piv &Bpotopa TAY Tetpaydvay adrdv péoov T 3t dpfoydviov adtdv
by Emep Edet Seifar. -





















































































































































































































